A korivboltiv adatai kozotti osszefiiggésekrol
Bevezetes

Egy olasz szerkezettani kdnyvben — [ 1 ] — talalhatok az aldbbiak - 1. abra.

3 Jel6lések:
. li: nyilaskoz;
fi: nyil(as)magassag;
2 R: koriv sugara;
R a: jellemzd szog;
a a I: intrados indexe.
1. abra

A konyvbeli feladat: adott [; és f; adatok mellett szamitassal meghatarozando R és a.
[ 1] megoldasa:

l-sina  f; (%)
2cosa [

( *) - bdl meghatarozza « - t, majd ezzel

li

&= 2 cosa (**)

A mi feladataink:

1. (*)és (**) igazolasa.

2. Az eredmények atalakitasa, egyszeriibb alakra hozasa.
3. Az eredmények mas uton valo levezetése.

4. A szerkesztéses megoldas megadasa.

Megoldas

Ehhez tekintsik a 2. abrat is! A jelolt derékszogii haromszogbol:
R—f=R-sinq; (1)

I
—=R-cosa.
, (2)



(1)-Dbol:
f=R-(1-sina); (3)
(2)-bol:
|=2-R-cosa. (4)
Majd (3) és (4) - gyel:
i_l—sinoc

2. abra |_2-COSOL. (*)

Most (4 ) - bol:

R I

~ 2-cosa (**)
Ezzel a feladat 1. részét megoldottuk.
2. Az eredmeények atalakitdsa, egyszeriibb alakra hozasa
El6szor hatarozzuk meg a - t vagy valamely szdgfuggvényét ( *) - bol!
Rendezve, majd atalakitasokat végezve:
f :
Z-T-com:l—sma; (a)
f 2
2~TJ 'COSZOLZ(l—SiI’IOc>2; (b)
f 2
Z-T -(1—sin2u):(1—sinoc)2; (c)
f 2
2.7 (1-sina)-(1+sina)=(1-sina)-(1-sina); (d)
f 2
Z.T (1+sina)=(1-sina); (e)
2 r 2+[2 i]z-sinu—l—sinof
| I ! (f)
f) f)
sina-|14+({2-—| [=1—(2-—]| ;
h [ |] [ |] \9)

innen:



12
sina = el (5)
1+—2|
(5) - bdl:
.
1|25
o= arcsin ual (6)
1+—2|

Masodszor hatdrozzuk meg R kifejezését az adott mennyisegekkel!
(**)és (*)-bol:
I f

2-c0Sa 1—sina (h)

most (5) - bol:

1-[2.f Hpj4{z] [j
l1-sina=1- D __ | =2- |
f)’ f)’ f1° ()
1+|2 i 1+[2-|] 1+[2 I]
(h)és(i)-bsl:
f 2
f f _ 1+4'[|] _
1—sina ) f] 8.[1‘]
. U1 |
1+{21] (i)
i £y 1P f
—’?“4ﬂ—m+?

tehat



foorP
R=—+—.
2 8f

Ezzel feladatunk 2. részét is megoldottuk.

A 2. dbra alapjan, Pitagorasz tételével:

RZ_(Rf)ZJr[%]Z;

2
R2:R4—2R1+fﬁ%%];

2
I

2.R-f=f>4+—;
4
innen:
f |2
R=—+—,
2 8-f

(7) - tel egyezden.

Ismét a 2. abrabdl:

: R—f
Sinow = ——;
R

most (n)és (o) - val:

2P : f
SIS SN B P
SIﬂOL: 2 821:: 2f° 2 — 21
fl >, f8f f
R K I e G
tehat
2
1- 2-';
Sina = =t
1|2

(7)

(k)

(1)

(m)

(o)

(p)



egyezésben (5) - tel.

Ezzel feladatunk 3. részét is megoldottuk.
Lathato, hogy a 3. pontbeli megoldas mennyivel egyszeriibb, kényelmesebb, mint az 1.,
ill. a 2. pontbeli.

a.) Szerkesztés a szamitott adatok alapjan
Lépések:
~ felmérjik az | hosszusagu AB szakaszt;
~ e szakasz végpontjaibdl a hajlasu félegyeneseket huzunk, melyek O metszéspontja lesz
a koriv kdzéppontja;
~ O -bol A-nés B - n keresztiil meghtzzuk az ACB korivet.
Egy masik lehetség: az A és B végpontokbol R sugaru kdrivek metszeéspontjakeént
kapjuk O - t.

b.) Szerkesztés a bemend adatok alapjan
Lépések:
~ felmérjik az | hosszusagu AB szakaszt;
~ ¢ szakasz felezOpontjabol merdélegesen felmérjiik f - et;
~ megszerkesztjliik az AC szakasz felez6 merdlegesét;
~ megszerkesztjliik az CB szakasz felez6 merdlegesét;
~ a szakaszfelezd merdlegesek metszéspontja: O;
~ O - bol pl. R = OA = OC = OB tavolsaggal korivet huzunk.

Ezzel a kittizott feladatainkat megoldottuk.

Zarsz0

Baraz [ 1] - ben talalt képletek jok, am nem igazan célszeriiek. A fent levezetett jO €S
célszerli formulakat, elemi szerkesztéseket ajanljuk felhasznalasra.
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